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1. Supongamos que −1 < α < 3. Integrando la función z 7→ zα logz
1+ z4 a lo largo de la frontera

del conjunto
{z∈C : ε< |z|<R, 0<arg(z)<π/2}, (0<ε <1<R)

calcúlense las integrales ∫ +∞

0

xα

1+ x4 dx,
∫ +∞

0

xα logx
1+ x4 dx.

2. Obtener todas las funciones holomorfas, f , que aplican el semiplano superior en el disco
unidad y verifican que f (i) = 0, | f ′(i)|= 1/2.

3. Para cada n∈N sea fn(z)= ez−4zn +1. Justifı́quese que fn tiene n ceros en el disco unidad
y que, dado ρ∈]0,1[, para n suficientemente grande se verifica que todos ellos están en el
anillo A(0;ρ,1).

4. Sea P una función polinómica de grado n tal que |P(z)| ≤ 1 para todo z en la circunferencia
unidad C(0,1)∗. Pruébese que |P(z)| ≤ |z|n para todo z∈C con |z|> 1.

5. Construir un isomorfismo conforme del dominio

Ω = {z∈C : Rez < 0,−π/2 < Imz < π/2}

sobre el disco unidad D(0,1).
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